MATEMATIK 8

SAYI ORUNTULERI
Fibonacci Say1 Dizisi
13. yiizy1lda yasamis Italyan Matematik¢i Leonardo Fibonacci,

1, 1,2, 3,5, 8, 13, 21, 34, 55, 89, 144, 233, ... seklinde giden bir say1 dizisi
bulmustur. Bu say1 dizisine Fibonacci say1 dizisi denir. Bu say1 dizisinde her say1 ken-
disinden Once gelen iki saymin toplamidir.

ORNEK
1,1,2,3,5,8,13, 21, 34, 55, 89, 144, 233, 377, ...

Yukarida Fibonacci say1 dizisinin ilk 14 adimi verilmigtir. Buna gore 15. ve 16.
adimlarini bulalim.

15. adimdaki say1 : 233 + 377 =610
16. adimdaki say1 : 377 + 610 = 987 olur.

Karesel Sayilar
Karekokleri tamsay1 olan dogal sayilar karesel sayilar olarak adlandirilir.

1,4,9, 16, 25, 36, ...

Uggensel Sayilar
1’den n’ye kadar olan n dogal sayinin toplami bi¢ciminde yazilabilen sayilara

ticgensel say1 ad1 verilir.
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Pascal Uggeni

Blaise Pascal M. S 13. yiizyilda yasamis Fransiz Matematikcidir. Blaise Pascal
yukaridaki sayi iicgeni ile ilgili 6nceki calismalari toplayip farkli alanlardaki uygula-
malar1 kesfetmistir. Bu nedenle bu say1 iicgeni “Pascal Uggeni” olarak bilinmektedir.

Pascal iiggenindeki sayilar kendi iistiindeki sayilarin toplanarak yazilmasiyle elde
edilir. Arada her satirin bagina ve sonuna 1 yazilir.
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Pascal ii¢cgeninin koseleri iizerindeki sayilar toplanirsa Fibonacci sayilari elde
edilir.

Aritmetik Diziler
Bir sayiya, belirlenen bagka bir sayinin art arda eklenmesi veya ¢ikarilmasi ile elde
edilen sayilarin olusturdugu Oriintii aritmetik dizi olarak adlandirilir. Aritmetik dizide
@ ardisik iki terimin farki eklenen veya cikarilan sayidir ve bu sayiya dizinin ortak farki

denir.
ORNEK
1, 4, 7, 10, 13, 16, 19, 22,

l.terim 2.terim 3.terim 4. terim S.terim O.terim 7.terim 8. terim

Yukaridaki say1 oriintiisiinde 1’e 3 sayisinin ardigik bir sekilde eklenmesi ile elde
edilen oriintii aritmetik bir dizidir.

Ilk terim a;, n . terim (genel terim) a, olarak alindiginda dizinin kurali
a, = a; + (n-1)3 olarak ifade edilir.

ORNEK
Tk terimi 23, ortak farki 6 olan bir aritmetik dizinin 8. terimini bulalim

COZUM

Yukarida verilen aritmetik dizinin kurali aj, = aj+ (n-1) . 6 ‘dir.
ag=23+(3-1).6

ag =23 +42

ag = 65 olur.
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Geometrik Diziler

Bir say1 ile belirlenen baska bir saymnin art arda carpilmasi veya boliinmesi
sonunucu elde edilen sayilarin olusturdugu oriintii geometrik dizi olarak adlandirilir.
Geometrik dizide ardisik iki terimin orani, ardisik ¢arpilan veya bdliinen sayidir ve bu
saylya “dizinin ortak ¢arpani” denir.

ORNEK
1 1
64 16 4 1 4 8
1.terim 2.terim 3.terim 4.terim S.terim 6. terim

64 say1sini, 4 sayisina ardisik bir sekilde bolerek veya 1 sayistyla carparak elde
edilen oOriintii geometrik bir dizidir. 4

[k terim a;, n . terim (genel terim) a, olarak alindiginda dizinin kurali,

1.0-1 . .
a,=aj. (Z) olarak ifade edilir.

ORNEK
Ik terimi 729, ortak carpami 2/3 olan bir geometrik dizinin 6. teriminin kag
oldugunu bulalim.

cozUM

Yukarida verilen geometrik dizinin kurali a;, = aj. (

%)n'l olarak ifade edilir.

Buna gore, bu geometrik dizinin 6. terimi,

ag= 96 olur.
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ALISTIRMALAR

1. 1,1,2,3,5,8,13,21,34,55,89, 144, ..., ..., ..., ...
Yukaridaki Fibonacci dizisinde noktali yere gelmesi gereken sayilari bulunuz.

Yukaridaki pascal ticgeninde bog birakilan kutulara gelmesi gereken sayilar1 bulunuz.

3. Asagidaki say1 dizilerinin kurallarin1 bulunuz. Her dizide takip eden ii¢ terimi
yaziniz.

a) 1,611, 16,21, 26, ...
b) 1,2,4,7,11,16,22,29, ...
c) 49,7,1,1 1
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Yukaridaki oriintiide 6. adimi bulunuz. Her adima kargilik gelen say1 Oriintiisiinii
bulunuz. Oriintiiyii olusturan sayilarin 6zelligi nedir?

5. Tlk terimi 8, ortak farki 10 olan bir aritmetik dizinin 5. terimini bulunuz.

6. IIk terim 4, ortak ¢arpani % olan geometrik dizinin 8. terimini bulunuz.




Z OZET

1, 1,2,3,5,8, 13, 21, ... seklinde devam eden say1 dizisine Fibonacci say1 dizisi
denir.

Karekokleri tamsay1 olan dogal sayilar karesel sayilar olarak adlandirilir.

1’den n’ye kadar olan n dogal sayinin toplami biciminde yazilabilen sayilara
iicgensel say1 ad1 verilir.

Yukaridaki say1 iicgeni “Pascal Ucgeni” olarak bilinmektedir. Pascal iicgenindeki
sayilar kendi iistiindeki sayilarin toplanarak yazilmasiyla elde edilir.

Bu arada her satirin bagina ve sonuna 1 yazilir.

Pascal {icgeninin koseleri iizerindeki sayilar toplanirsa Fibonacci sayilari elde
edilir.

Bir sayiya belirlenen bagka bir sayinin art arda eklenmesi veya ¢ikarilmasi ile elde
edilen sayilarin olusturdugu Oriintii aritmetik dizi olarak adlandirilir. Aritmetik dizide
ardisik iki terimin farki, eklenen veya cikarilan sayidir ve sayiya dizinin ortak farki
denir.

Bir sayi ile belirlenen bagka bir sayinin art arda ¢arpilmasi veya boliinmesi sonucu
elde edilen sayilarin olusturdugu oriintii geometrik dizi olarak adlandirilir. Geometrik
dizide ardisik iki terimin orani, ardigik c¢arpilan veya boliinen sayidir ve bu sayiya
“dizinin ortak carpan1” denir.




%3 TEST III-1I

1. Asagidakilerden hangisi Fibonacci say1 dizisidir?

A) 1,2,3,4,5,6,

B) 1,1,2,3,5,8, 13, 21,
C 1,3,5,7,9, 11, 13, 15,
D) 2,4,6, 10, 16, 26, 36,

2. 1,4,7,10, 13, 16, ... say1 Oriintiisii devam ettirildiginde 7. ve 8. terimlerin toplam1
kac olur?

A) 38
B) 39
C) 40
D) 41

3. 1,A,2,3 5 % ,13, 21,0, @,

Yukarida verilen Fibonacci say1 dizisine gore, A, %, l, ve @ yerine gelmesi
gereken sayilar asagidakilerden hangisidir?

A * | [
A) 1 10 28 38
B) 1 8 34 55
C 2 8 27 33
D) 2 10 34 44
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4.
1
1 1
1 a 1
1 3 3 1
1 b & 4 1
1 [ 0 10 3 1

Yukarida verilen Pascal iiggeninde a, b ve ¢ ye-rine gelmesi gereken sayilar agagida

kilerden hangisidir?

a b c
A) 1 4 8
B) 1 2 3
C 2 4 5
D) 3 4 6

5. Genel terimi a, = 8n -3 olan aritmetik dizinin 4. terimi kagtir?

A) 12
B) 29
C) 32
D) 37

6. 3,7,11,15,19,23,27, ...
Yukarida verilen aritmetik dizinin ortak farki kactir?

A)
B)
®)
D)

[C BN VS

7. 25,5,1,L L 1
5725125

Yukarida verilen geometrik dizinin kurali asagidakilerden hangisidir?

A) 25.(;)11-1 B) 5" ! C)@)n-l D)S.(é)n-l




