OZET

EBOB ve EKOK

Asal Carpanlara Ayirma
1’den blyulk ve asal olmayan bitin sayilari, asal sayilarin garpimi seklinde ifade edebiliriz.
Bu asal sayilar, sayinin asal ¢arpanlaridir.

1’den blylk ve asal olmayan dogal sayilar iki sekilde asal ¢carpanlarina ayrilabilir.

Carpan Agaci Kullanarak Asal Carpanlara Ayirma
84 sayisini, carpan agaci yontemiyle asal ¢arpanlarina ayiralim. Bunun igin, en kiiglk asal
sayldan baslayarak bu asal sayinin 84’Un bir kati olup olmadigini kontrol edelim.

84
/ \ < 84 sayisinin iki carpani belirlenir.
2 42
/ \ < Asal olmayan garpanin iki garpani belirlenir.
2 21
/ \ <« Elde edilen ¢arpanlar asal sayilarin carpimi
3 7 seklinde yazilir.

Buna gore 84 = 22 - 3 - 7’dir.

Asal Carpanlar Algoritmasi Kullanarak Asal Carpanlara Ayirma
84 sayisini, bélme ydntemi kullanarak asal ¢arpanlarina ayiralim.
Sayinin bolinebildigi en kiiglik asal sayidan baslayarak tim asal bélenlerini belirleyelim:

Sayl Asal bolen

84 2 (84 - 2=42)
42 2 (42 - 2=21)
21 3 (21 +-3=7) = 21, 2'ye tam bolinmedigi igin, 2'den biylk bir sonraki asal
saylya, yani 3’e bolinip bolinmedigini kontrol edelim.
7 7 (7 +7=1) > Benzer sekilde 7, 3'e tam bélinmedigi icin, 3'ten buyik bir
sonraki asal saylya, yani 5’e bélintp boélinmedigini kontrol
1 edelim. 7, 5’e tam bolinmedigi icin, 5’ten blylk bir sonraki

asal saylya, yani 7’ye bolinip boélinmedigini kontrol edelim

. , ve bu islemleri 1 elde edene kadar strdurelim.
Buna gore 84 = 22 - 3 - 7’dir.
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EBOB
En biiyiik ortak boélen, iki dogal sayinin ortak bélenlerinin en biyagudur.
A, B dogal sayilarinin EBOB’u, EBOB(A, B) ya da (A, B)esos $eklinde gosterilir.
iki sayinin EBOB’unu belirlemek igin;
e Sayilar asal garpanlarina ayrilir.
e Asal carpanlardan ortak olanlarin, Gssi kiigiik olanlarinin ¢carpimi bulunur. Ussii en
kuguk olanlari almamiz, aslinda ortak olanlari almamiz anlamina gelir. Bu ¢arpanlarin

carpimi da her iki sayiyi bélen en buyuk sayiy! verir.

24 ve 30’'un EBOB’unu bulalim:
24=2%-3

30=2-3-5

oldugundan, EBOB (24, 30) =2 - 3 = 6'drr.

EBOB’u bulmak igin sayilari asal garpanlarina ayirirken asagidaki iki ydéntemden birini
kullanabiliriz:

e Carpan agaci

e Asal carpanlar algoritmasi
Carpan Agaci Kullanarak EBOB Bulma

Carpan agaci kullanarak sayilarin EBOB’u bulunabilir. Sayilarin asal ¢arpanlarina ulastiktan

sonra, asal carpanlardan ortak olanlarin tssu kiglk olanlarinin garpimi bulunur.

/\ /\
/\ /\
/\

24=23-3
30 =2 - 3 - 5 oldugundan, EBOB (24, 30) = 2 - 3 = 6'dr.
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Asal Carpanlar Algoritmasini Kullanarak EBOB Bulma
Sayilarin EBOB'u, asal ¢arpanlar algoritmasi uygulanarak da bulunabilir. Digerine gére daha
kolay olan bu yéntem daha ¢ok tercih edilir.

Asal ¢carpanlar algoritmasinda, her iki sayiyi bélen sayilarin garpimi EBOB’u verir.

24 30| (2
12 15| 2 EBOB(24, 30)=2-3=6
15 | 2
15 | (3)
5|5
EKOK

En kiigiik ortak kat, iki dogal sayinin ortak katlarinin en kiigtigudur.
A, B dogal sayilarinin EKOK'u, EKOK(A, B) ya da (A, B)ekok $eklinde gdsterilir.
iki sayinin EKOK’unu belirlemek igin;
e Sayilar asal ¢arpanlarina ayrilir.
e Asal ¢arpanlardan ortak olanlarin en buyuk Usli ¢carpanlari ile ortak olmayan
carpanlar carpilir.
En kuguk ortak kata ulasirken, elde edecegimiz sayida her iki sayinin da garpanlari olmalidir.

En blyUk Uslu sayiy alarak diger sayidaki ¢arpani da almis oluruz.

24 ve 30’un EKOK’unu bulalim:
24=2%-3
30 =2 - 3 5 oldugundan, EKOK(24, 30) =23 - 3 - 5 = 120’dir.

EKOK'u bulmak igin sayilari asal garpanlarina ayirirken asagidaki iki ydontemden birini

kullanabiliriz:
e Carpan agaci

e Asal ¢arpanlar algoritmasi
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Carpan Agaci Kullanarak EKOK Bulma

Carpan agaci kullanarak sayilarin EKOK’u bulunabilir. Sayilarin asal ¢carpanlarina ulagtiktan
sonra, asal ¢arpanlardan ortak olanlarin en blylk Usli ¢arpanlari ile ortak olmayan ¢arpanlar
carpilir.

/\ /\
/\ /\
/\

24=2%-3
30 =2 - 3 - 5 oldugundan, EKOK(24, 30) = 2% - 3 - 5 = 120'dir.

Asal Garpanlar Algoritmasini Kullanarak EKOK Bulma
Sayilarin EKOK'u, asal ¢arpanlar algoritmasi uygulanarak da bulunabilir.
Algoritmada, bélenlerin oldugdu taraftaki tim sayilarin ¢carpimi EKOK'u verir.

24 30 | 2

12 15 | 2
15 | 2 EKOK(24,30) =23 -3 - 5=120
15 | 3
5|5

Birbirinin kati olan iki dogal sayinin EBOB'u kiiglik olan sayiya, EKOK'u ise buyuk olan
saylya esittir.

Ornek:

4 ve 12'yi ele alalm.

8=2-2

12=2-2-3

EBOB(4,12)=2-2=4

EKOK(4,12)=2-2-3=12
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A ve B sayilari igin,
A - B = EBOB(A, B) - EKOK(A, B)'dir.

Herhangi iki dogal sayiyi asal ¢arpanlarinin garpimi seklinde yazalim.

Ornegin 12 ve 20 sayilarini ele alalim.

12=2-2-3

20=2-2-5

Carpim seklinde yazilan asal sayilardan ortak olanlar ile ortak olmayanlarin ¢arpimi
EKOK'u verir.

12=2-2-3

20=2-2-5

EKOK(12,20)=2-2-3-5

Carpanlar arasindan EKOK igin kullandiklarimizi ¢ikardigimizda, elimizde bu iki sayinin

ortak bdlenleri (¢garpanlar) kalir. Bu ortak bdlenlerin ¢arpimi da sayilarin EBOB’unu verir.

EBOB(12, 20) =2 - 2

Gordiagumaz gibi, sayilarin tim bolenlerini garparak ya da sayilarin EBOB ve
EKOK’larini garparak ayni degerleri elde ederiz.
12-20=2-2-3-5-2-2=EKOK(12, 20) - EBOB(12, 20) = 240

Giinliik Hayatta EBOB ve EKOK
EBOB, blylk pargalardan kiglk pargalar elde edilirken kullanilir.

Buna gore;

sisede, ¢uvalda ya da benzeri kaplarda bulunan malzemeler daha kl¢uk kaplara
aktarilirken bunlardan kag tane kullanilacagi,
kumas ve gubuk gibi malzemelerin esit uzunlukta olacak sekilde kag pargaya

ayrilabilecegi

EBOB kullanilarak bulunur.
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EKOK, kiigik pargalar kullanilarak buytk pargalar elde edilirken kullanilir.
Buna gore;
e dikdortgen seklindeki fayanslar kullanarak olusturulacak kare seklinde bir alanin
kenar uzunluklari,
o fistik, kalem, seker ve boncuk gibi nesneler sayilirken artan ya da sinifta 6grenciler
siralara oturtulurken ayakta kalacak olan toplam égrenci sayisi
EKOK kullanilarak bulunur.

Aralarinda Asal Sayilar

1’den bagska ortak boélenleri olmayan sayilara aralarinda asal sayilar denir.
Ornek:

25'in bélenleri: 1, 5, 25

18’in bélenleri: 1, 2, 3, 6, 9, 18

25 ve 18 sayilarinin 1’den baska ortak bdleni olmadigi igin, bu iki say aralarinda asaldir.

1’den bagka ortak boéleni olmadidi igin, aralarinda asal olan sayilarin EBOB’u 1’e,

EKOK'’u da bu sayilarin carpimina esittir.
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